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Аннотация. Получено описание минимальных t-замкнутых s-локальных не H-формаций для произвольной 
s-локальной формации H классического типа, т. е. s-локальной формации, которая имеет такое s-локальное опреде-
ление, все неабелевы значения которого s-локальные формации. Данный результат дает решение задачи Л. А. Ше-
меткова (1980 г.) об описании критических формаций в классе t-замкнутых s-локальных формаций, где s – некото-
рое разбиение множества всех простых чисел, t – произвольный подгрупповой функтор. 
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Введение. При изучении внутренней структуры и классификации локальных формаций важ-
ную роль играют минимальные локальные не H-формации [1] или Hl-критические формации [2], 
т. е. такие локальные формации F ⊆ H, все собственные локальные подформации которых содер-
жатся в классе групп H. Общая проблема изучения критических формаций поставлена Л. А. Ше-
метковым [1] на VI Всесоюзном симпозиуме по теории групп. Решению данной задачи в классе 
локальных формаций посвящен цикл работ А.  Н.  Скибы 1980–1993 гг. Наиболее общим и за-
вершающим результатом построенной им теории стало описание Hl-критических формаций для 
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произвольной формации H классического типа [3] (формация H называется формацией классиче-
ского типа, если она имеет такой локальный экран, все неабелевы значения которого локальны). 
Теории Hl-критических формаций широко использовались при изучении локальных формаций 
с заданной структурой подформаций, описании несократимых факторизаций локальных форма-
ций, изучении полугрупп локальных формаций и др. [4; 5]. 

Развитие теории s-локальных формаций привело к необходимости разработки методов те-
ории критических формаций. Отметим, что задача Л. А. Шеметкова о классификации критиче-
ских формаций в классе s-локальных формаций решена в [6; 7] для произвольной s-локальной 
формации H классического типа.

При решении многих задач теории групп и их классов часто возникает необходимость рас-
сматривать классы групп, замкнутые относительно заданных систем подгрупп согласованных 
с гомоморфизмами. Наиболее общий подход в этом направлении исследований был предложен 
А. Н. Скибой на основе понятия подгруппового функтора и функторно замкнутого класса групп.

Пусть каждой группе G сопоставлена некоторая система ее подгрупп t(G). Тогда t называ-
ется подгрупповым функтором (в смысле А.  Н.  Скибы [5, с. 16]), если выполняются условия: 
(1) ( )G G∈t  для каждой группы G; (2) для любого эпиморфизма : A Bϕ →  и для любых групп 

( )H A∈t  и ( )T B∈t  имеем ( )H Bϕ ∈t  и 
1

( ).T A
-ϕ ∈t

Класс групп F называется t-замкнутым, или функторно замкнутым, если ( )Gt ⊆ F  для лю-
бой группы G∈F.� Подгруппу ( )A G∈t  называют t-подгруппой группы G. 

Теория t-замкнутых локальных формаций представлена в [5]. Ключевым инструментом при 
изучении внутренней структуры функторно замкнутых локальных формаций, а также их клас-
сификации стали l

tH -критические формации. 
В теории t-замкнутых s-локальных формаций изучение t

sH -критических формаций начато 
авторами в [8; 9], где доказан критерий для формаций такого вида и дано описание t

sH -крити-
ческих формаций для ряда конкретных классов групп H. При этом, следуя [1; 2], t-замкнутую 
s-локальную формацию F мы называем минимальной t-замкнутой s-локальной не H-формацией, 
или t

sH -критической формацией, если ,⊆F H  но все ее собственные t-замкнутые s-локальные 
подформации содержатся в классе групп H. 

В настоящем сообщении решена задача Л. А. Шеметкова (1980 г.) о классификации крити-
ческих формаций в классе t-замкнутых s-локальных формаций, а также обобщены и развиты 
основные результаты работ [3; 5, гл. 2; 7] и др.

Основные определения и обозначения. Все рассматриваемые в работе группы предполага-
ются конечными. Основные определения, обозначения теории s-свойств групп, а также теории 
s-локальных формаций можно найти в [10–15]. Пусть = { | }i i Is s ∈  – некоторое разбиение мно-
жества всех простых чисел. Если n – целое число, G – группа и F – класс групп, то s(n) обознача-
ет множество { | ( ) };i i ns s ∩π ≠ ∅  ( ) = (| |);G Gs s  ( ) = ( ).G G∈s ∪ sFF  

Группа G называется [10] s-примарной, если G является si-группой для некоторого i; s-ниль-
потентной, если G является прямым произведением s-примарных групп; s-разрешимой, если 
каждый главный фактор группы G является s-примарным. Класс всех s-разрешимых групп 
обозначают через ,sS  а через sN  обозначают класс всех s-нильпотентных групп.

Функция f вида f : σ → {формации групп} называется формационной s-функцией [11]. Для 
всякой формационной s-функции f класс LFs( f ) определяется следующим образом: 

	 ',( ) = (  | = 1 или 1 и / ( ) ( ) для всех ( )).i ii iLF f G G G G O G f G      

Если для некоторой формационной s-функции f имеет место F = LFs( f ), то говорят, что фор-
мация F является s-локальной, а f – s-локальным определением формации F.

Пусть .∅ ≠ Π ⊆ s  Тогда = \ .′Π s Π  Группу G называют П-группой, если ( ) .Gs ⊆ Π  Через ΠG  
обозначают класс всех П-групп, а через ΠN  – класс всех s-нильпотентных П-групп. В частно-
сти, если = { },iΠ s  то isG  – класс всех si-групп, 'isG  – класс всех 'is -групп.
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Формационная s-функция f называется t-значной, если f(si) – t-замкнутая формация для каж-
дого ( ( ));i LF fss ∈s  внутренней, если ( ) ( )if LF fss ⊆  для всех i; полной, если ( ) = ( )i iif fss sG  
для всех i. Если F – полная внутренняя формационная s-функция и = ( ),LF FsF  то F называют 
каноническим s-локальным определением F. 

Подгрупповой функтор t называют [5]: замкнутым, если для любых двух групп G и ( )H G∈t  
имеет место ( ) ( );H Gt ⊆ t  тривиальным, если ( ) = { }G Gt  для любой группы G. 

На множестве всех подгрупповых функторов частичный порядок ≤ вводят полагая, что 
1 2 ,t ≤ t  если 1 2( ) ( )G Gt ⊆ t  для любой группы G [5]. Для любой совокупности подгруппо-

вых функторов { | }j j Jt ∈  их пересечение = j J j∈t ∩ t  определяют следующим образом: 
( ) = ( )j J jG G∈t ∩ t  для любых групп G. Если t – произвольный подгрупповой функтор, то t  – пе-

ресечение всех замкнутых подгрупповых функторов ti, для которых ,it ≤ t  называют замыкани-
ем функтора t [5].

Совокупность всех t-замкнутых s-локальных формаций будем обозначать через .l ts  Форма-
ции из l ts  мы называем l ts -формациями. Для любого набора групп X символ forml ts X  обозна-
чает l ts -формацию, порожденную X, т. е. пересечение всех l ts -формаций, содержащих X. Если 

= { }GX  для некоторой группы G, то forml Gt
s  называют однопорожденной t-замкнутой s-ло-

кальной формацией. Напомним также, что t-замкнутую формацию, порожденную совокупно-
стью групп X, обозначают символом tformX. 

l ts -Формацию F называют неприводимой t-замкнутой s-локальной формацией, или l ts -не-
приводимой формацией, если form( ),i I il ts ∈≠ ∪F X  где { | }i i I∈X  – набор всех собственных l ts - 
подформаций из F. Если же найдутся такие собственные t-замкнутые s-локальные подформа-
ции X и H из F, что = form( ),l ts ∪F X H  то F называют приводимой t-замкнутой s-локальной 
формацией, или l ts -приводимой формацией. 

Пусть { | }jf j J∈   – некоторый набор t-значных формационных s-функций. Мы использу-
ем символ j J jf∈∩  для обозначения формационной s-функции h такой, что ( ) = ( ).i j J j ih f∈s ∩ s  
Если { | }jf j J∈  – набор всех t-значных s-локальных определений формации F, то = j J jf f∈∩  
называют наименьшим t-значным s-локальным определением формации F. 

Вспомогательные результаты. Доказательство основного результата базируется на следую-
щих доказанных нами вспомогательных утверждениях.

Л е м м а 1. Пусть = ( ),LF FsF  где F – каноническое s-локальное определение формации F  
и пусть H  – такая непустая формация, что ( ) ( ).s ⊆ sH F  Тогда формация = ( ),LF HsFH  где 
H – каноническое s-локальное определение формации FH, при этом справедливы утверждения: 

1) ( ) = ( ) ,i iH Fs s H  если ( );is ∈s F  
2) ( ) = ,iH s ∅  если ( ).is ∉s F
Д о к а з а т е л ь с т в о леммы осуществляется с привлечением [12, лемма 2.1; 4, лемма 3.35]. 
Л е м м а 2. Пусть = =G P H K H   – регулярное сплетение групп P и H, где P – неединич-

ная si-группа для некоторого ,i I∈  K – база сплетения G, а H – такая монолитическая груп-
па с монолитом Q, что ( )i Qs ∈ s  и Ф(Н) = 1. И пусть X – множество всех собственных t- 
подгрупп группы H. Тогда формация = forml Gt

sF  является l ts -неприводимой и ее максимальная 
t-замкнутая s-локальная подформация H имеет такое внутреннее t-значное s-локальное опре-
деление h, что ( ) = form( { / }),ih H Qs t ∪X  ,( ) = form( / ( ))j j jh G O Gs s′s t  для всех ( ) \{ }j iGs ∈s s  
и ( ) =jh s ∅  для всех ( ).j Gs ∉s

Д о к а з а т е л ь с т в о леммы основано на следующих результатах: [5, лемма 2.1.5]; [6, лем-
ма 3.2]; [13, теорема 1.1, лемма 3.2, следствие 3.1]; [15, следствие 1.2].

Л  е  м  м  а  3. Пусть M  – непустая формация, .∅ ≠ Π ⊆ s  Тогда каноническое s-локальное 
определение H формации = ′Π ΠH G N M  такое, что ( ) =i iH ss G M  для всех is ∈Π  и ( ) =iH s H 
для всех .i ′s ∈Π  

Д о к а з а т е л ь с т в о. Пусть = .′Π ΠF G N  Согласно [7, лемма 2.1(1)] формация ′ΠG  име-
ет такое s-локальное определение t, что ( ) =it ′Πs G  при всех i ′s ∈Π  и ( ) =it s ∅  при всех 
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.is ∈Π  При этом по [7, лемма 2.1(2)] формация ΠN  имеет такое s-локальное определение N, что 
( ) =i iN ss G  при всех is ∈Π и ( ) =iN s ∅  при всех .i ′s ∈Π  Ввиду [12, теорема 1.14(i)] формация F  

имеет такое s-локальное определение f, что ( ) =if ′Π Πs G N  при всех i ′s ∈Π  и ( ) =i if ss G  
при всех .is ∈s  Значит, по лемме  1 формация H имеет такое s-локальное определение H, 
что ( ) = ,iH ′Π Πs G N M  если ,i ′s ∈Π  и ( ) = ,i iH ss G M  если .is ∈Π  Кроме того, поскольку 

( ) =iH ′Π Πs G N M= H  для всех i ′s ∈Π  и ( ) =i iH ′s Π Πs ⊆G M G N M= H  для всех ,i ′s ∈Π  то 
s-функция H является внутренней. Отметим также, что ( ) = ( )i iiH Hss sG  для всех i. Следова-
тельно, H – каноническое s-локальное определение формации H. Лемма доказана.

Л е м м а 4. Пусть A – монолитическая группа с не s-примарным монолитом P, X – множе-
ство всех собственных t -подгрупп группы A. Тогда = forml At

sF  – l ts -неприводимая формация, 
и ее максимальная t-замкнутая s-локальная подформация H имеет такое внутреннее s-локаль-
ное определение h, что ( ) = form( { / })ih A Ps t ∪X  для всех ( ),i Ps ∈s  ,( ) = form( / ( ))i i ih A O As s′s t  
для всех ( ) \ ( )i A Ps ∈s s  и ( ) =ih s ∅  для всех ( ).i As ∉s

Д о к а з а т е л ь с т в о. Пусть = ( ),LF hsH  где h – s-функция из условия леммы. Ввиду [12, 
лемма 2.1; 15, теорема 3.7] формация H является t-замкнутой. Докажем, что ( { / }) .A P∪ ⊆X H  
Пусть ( { / }),G A P∈ ∪X  ( ).i Gs ∈s  Тогда если ( ),i Ps ∈s  то ( ) = form( { / })ih A Ps t ∪X  
и ,/ ( ) ( ).ii iG O G hs s′ ∈ s  Пусть ( ) \ ( ).i G Ps ∈s s  Тогда поскольку ,G∈F  то ,/ ( ) ( ),ii iG O G fs s′ ∈ s  
где f – наименьшее t-значное s-локальное определение формации F. По [13, теорема 1.1] имеем 

,( ) = form( / ( )) = ( ).i ii if A O A hs s′s t s  Поэтому ,/ ( ) ( ).ii iG O G hs s′ ∈ s  Значит, ,/ ( ) ( )ii iG O G hs s′ ∈ s  
для всех ( ).i Gs ∈s  Следовательно, ( ) = .G LF hs∈ H  Значит, { / }) .A P∪ ⊆(X H  Послед-
нее означает, что ( ) = form( { / })ih A Ps t ∪ ⊆X H  для всех ( ).i Ps ∈s  Пусть ( ) \ ( ).i A Ps ∈s s  
Тогда , ( )i iP O As s′⊆  и ,/ ( )i iA O As s′   – гомоморфный образ группы / .A P  Поэтому 

,/ ( ) form( { / }) .i iA O A A Ps s′ ⊆ t ∪ ⊆X H  Последнее влечет ( ) .ih s ⊆ H  Отсюда получаем, что 
s-функция h является внутренней.

Пусть M – произвольная собственная l ts -подформация из F, m – ее наименьшее t-значное 
s-локальное определение. Докажем, что .⊆M H  По [13, следствие 3.1] имеем .m f≤  Ввиду 
[13,  теорема 1.1] для всех ( ) \ ( )i A Ps ∈s π  имеет место ( ) = ( ).i ih fs s  Следовательно, для всех 

( ) \ ( )i A Ps ∈s π  имеем ( ) ( ).i im hs ⊆ s  Пусть ( ).i Ps ∈s  Тогда поскольку P не s-примарная 
группа, то , ( ) = 1i iO As s′  и ,( ) = form( / ( )) = formi i if A O A As s′s t t  в силу [13,  теорема  1.1]. Если 

( ) = ( ),i if ms s  то ( ).iA m∈ s  Но m  – внутреннее s-локальное определение M. Значит, A∈M.  
Поэтому = form .l At

s ⊆ ⊂F M F  Следовательно, = .F M  Последнее противоречит определению 
формации M. Значит, ( ) ( ).i im fs ⊂ s  В силу [5, лемма 2.1.5] формация ( ) = formif As t  являет-
ся t-неприводимой и всякая ее собственная t-подформация входит в form( { / }) = ( ).iA P ht ∪ sX  
Значит, ( ) ( ).i im hs ⊆ s  Следовательно, m h≤  и .⊆M H

По определению s-функции h имеем ( ) ( )i ih fs ⊆ s  для всех si. Поэтому .⊆H F  Если 
( ),i Ps ∈s  то ( ) = form( { / }) ( ).i ih A P fs t ∪ ⊂ sX  Значит, ( ) ( ),i il fs ⊂ s  где l  – наименьшее 

t-значное s-локальное определение H. Отсюда .⊂H F  Из последнего следует, что F – l ts -непри-
водимая формация и H – ее единственная максимальная l ts -подформация. Лемма доказана.

Л е м м а 5. Пусть M – s-локальная формация, = .i is s′H G G M  Тогда F в том и только том 
случае является -tsH критической формацией, когда = form ,l Gt

sF  где G – такая монолитиче-
ская t -минимальная не H-группа с монолитом = ,P GH  что ( ),i Ps ∈s  и либо P  – не s-при-
марная группа, а G  – t -минимальная не ( )isG M -группа с = ,iP G sG M

 либо = ,G P H  где 
= ( )GP C P  – p-группа, ,ip∈s  а H – такая монолитическая t -минимальная не ( )isG M -группа 

с монолитом = ,iQ H sG M  что Ô( )Q H⊆  Ф(Н) и ( ).i Qs ∉s
Д о к а з а т е л ь с т в о леммы осуществляется с привлечением лемм 3 и 4, а также следую-

щих известных результатов: [5, лемма 2.1.5, следствие 1.2.23], [6, теорема 3.1, лемма 3.2], [12, тео-
рема 1.13, лемма 2.1], [13, теорема 1.1, лемма 3.2, следствие 3.1]. 

Л е м м а 6. Пусть M – непустая абелева формация, = .i is s′H G G M  Тогда F в том и только 
том случае является t

sH -критической формацией, когда = form ,l Gt
sF  где G – такая монолити-
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ческая t -минимальная не H-группа с монолитом = ,P GH  что ( ),i Ps ∈s  и либо = iP G sG M  – не 
s-примарная группа и G – t -минимальная не ( )isG M -группа, либо = ,G P H  где = ( )GP C P  – 
p-группа, ,ip∈s  а H удовлетворяет одному из следующих условий: 1) H – монолитическая t - 
минимальная не ( )isG M -группа с таким монолитом = Ф( ),iQ H H 

G M  что ( );i Qs ∈ s  2) H – 
минимальная не M-группа одного из следующих типов: а) группа кватернионов порядка 8, если 
2 ;i∉s  б) экстраспециальная группа порядка q3 простой нечетной экспоненты ;iq∉s  в) цикли-
ческая q-группа, .iq∉s

Д о к а з а т е л ь с т в о леммы базируется на леммах 2–5, а также следующих известных 
фактах: [4, лемма 8.12], [5, лемма 1.2.22, следствие 1.2.23, лемма 2.1.5, лемма 2.2.4], [6, теорема 3.1, 
лемма 3.2], [12, лемма 2.1], [13, теорема 1.1, лемма 3.2]. 

Л е м м а 7. Пусть H – каноническое s-локальное определение формации H и =G P K  – мо-
нолитическая группа с монолитом = ( ) = ( ) = ,G pP C P O G GH  .ip∈s ∈s  Тогда G в том и только 
том случае является t -минимальной не H-группой, когда K – t -минимальная не H(si)-группа.

Д о к а з а т е л ь с т в о. Н е о б х о д и м о с т ь. Пусть G – t -минимальная не H-группа 
и ( ) \{ }.M K K∈t  Если при изоморфизме /G P K  подгруппе M в группе G  / P соответствует 
подгруппа D  /  P, то ( ) \{ }.D G G∈t  Следовательно, .D∈H  Поэтому ,/ ( ) ( ).ii iD O D Hs s′ ∈ s  Тог-
да поскольку = ( ),D D G D PK P D K∩ = ∩ = ∩  то , ( ) = ( ).i i iO D O Ds s s′  Кроме того, имеет ме-
сто ( ) / = ( / ).i iO D P O D Ps s  Значит, поскольку ,/ ( ) ( ),ii iD O D Hs s′ ∈ s  то / ( ) ( ) = ( ).i ii iM O M H Hs s∈ s sG 

/ ( ) ( ) = ( ).i ii iM O M H Hs s∈ s sG  Поэтому ( ) = ( ).i iiM H Hs∈ s sG  Таким образом, каждая собственная t -подгруппа 
группы K принадлежит H(si). Если при этом группа ( ),iK H∈ s  то G∈H  ввиду [13, лемма 2.4]. 
Получаем противоречие. Следовательно, K – t -минимальная не H(si)-группа. 

Д о с т а т о ч н о с т ь. Пусть K – t -минимальная не H(si)-группа и ( ) \{ }.M G G∈t  Докажем, 
что .M ∈H  Если G = PM, то поскольку P = CG(P) – монолит группы G, имеет место равенство 

= 1.M P∩  Значит, / / = / .M M P M MP P G P∩ ∈H 

Допустим теперь, что = .PM G  Тогда / ( / ) \{ / }.PM P G P G P∈t  Но / .G P K  Поэто-
му в K найдется такая собственная t -подгруппа D, что / ( ).iMP P D H∈ s

 Следовательно, 
/ / ( ).iM M P MP P H∩ ∈ s  Значит, ( ) = ( ).i iiM H Hs∈ s sG  Поэтому каждая собственная t- 

подгруппа из G принадлежит H. Так как по условию = ,P GH  то G – t -минимальная не H-груп-
па. Лемма доказана.

Основной результат. В данном разделе мы даем описание t
sH -критических формаций, где 

t – некоторый подгрупповой функтор, H – произвольная s-локальная формация классического 
типа. 

Т е о р е м а. Пусть H – s-локальная формация классического типа и H – ее каноническое 
s-локальное определение. Тогда F в том и только том случае является t

sH -критической форма-
цией, когда = form ,l Gt

sF  где G – такая монолитическая t -минимальная не H-группа с моноли-
том P = GH, что выполняется одно из следующих условий: 

1) G = P – такая простая si-группа, что ( )is ∉s H  и ( ) = {1,  };G Gt  
2) P  – не s-примарная группа и G  – t -минимальная не H(si)-группа с ( )= H iP G s  для всех 

( );i Ps ∈s  
3) = ,G P K  где = ( )GP C P  – p-группа, ,ip∈s  а K – либо монолитическая t -минимальная 

не H(si)-группа с монолитом ( )= Ф( ),H iQ K K   где ( ),i Qs ∉s  либо минимальная не H(si)-груп-
па одного из следующих типов: а) группа кватернионов порядка 8, если 2 ;i∉s  б) экстраспеци-
альная группа порядка q3 простой нечетной экспоненты ;iq∉s  в) циклическая q-группа, .iq∉s

Д о к а з а т е л ь с т в о. Приведем общую схему доказательства теоремы.
Н е о б х о д и м о с т ь. В силу [12, лемма 2.1] имеем ( ) ( )= ( ( )) .ii i i hs ∈s s s s′∩ s ∩H HH G G G  Со-

гласно условию теоремы H имеет такое s-локальное определение h, все неабелевы значения ко-
торого s-локальны. Без потери общности можно считать, что h – внутреннее s-локальное опре-
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деление H. Поскольку каждая собственная l ts -формация из F входит в H, но при этом ,⊆F H  
то либо F  – минимальная t-замкнутая s-локальная не ( )s HG -формация, либо найдется такое 

( ),is ∈s H  что F – минимальная t-замкнутая s-локальная не ( ( ))ii i hs s′ sG G -формация.
Если F является минимальной t-замкнутой s-локальной не ( )s HG -формацией, то в силу 

[9,  теорема  4.1] имеем = = form ,i l Gt
s sF G  где G  – такая простая si-группа, что ( )is ∉s H  

и ( ) = {1, }.G Gt  Значит, формация F удовлетворяет условию 1) теоремы.
Пусть теперь ( )is ∈s H  такое, что F  – минимальная t-замкнутая s-локальная  

не ( ( ))ii i hs s′ sG G -формация. Если формация h(si) – s-локальна, то применяя [12, лемма 2.1(5)], 
леммы 4, 5 и [13, следствие 3.1] имеем = form ,l Gt

sF  где G – такая монолитическая t -минималь-
ная не H-группа с монолитом P = GH, что ( ),i Ps ∈s  и либо P – не s-примарная группа и G – t - 
минимальная не H(si)-группа с ( )= H iP G s  для всех ( ),i Ps ∈s  либо = ,G P K  где P = CG(P) – 
p-группа, ,ip∈s  а K  – либо монолитическая t -минимальная не H(si)-группа с монолитом 

( )= Ф( )H iQ K K   и ( ).i Qs ∉s  Значит, F удовлетворяет условию 2) или 3) теоремы.
Если h(si) – абелева формация, то используя леммы 4 и 1, а также [13, теорема 1.1] и [5, лем-

ма 2.1.5] получаем, что = form ,l Gt
sF  где G – такая монолитическая t -минимальная не H-группа 

с монолитом P = GH, что ( ),i Ps ∈s  и либо ( )= iHP G s  – не s-примарная группа и G – t -мини-
мальная не H(si)-группа, либо = ,G P K  где = ( )GP C P  – p-группа, ,ip∈s  а K удовлетворяет 
одному из следующих условий: 1) K – монолитическая t -минимальная не H(si)-группа с таким 
монолитом ( )= Ф( ),iHQ H H   что ( );i Qs ∈ s  2) H – минимальная не H(si)-группа одного из 
следующих типов: а) группа кватернионов порядка 8, если 2 ;i∉s  б) экстраспециальная группа 
порядка q3 простой нечетной экспоненты ;iq∉s  в) циклическая q-группа, .iq∉s  Следователь-
но, формация F удовлетворяет условию 2) или 3) теоремы.

Д о с т а т о ч н о с т ь. Ввиду [6, теорема 3.1] достаточно доказать, что f(sj) является мини-
мальной t-замкнутой не H(sj)-формацией для всякого ( ),j Ps ∈s  где f – наименьшее t-значное 
s-локальное определение F. Применяя [6, лемма 3.2; 5, лемма 2.2.4; 4, лемма 8.12] мы доказываем, 
что f(sj) является минимальной t-замкнутой не H(sj)-формацией для всякого ( ),j Ps ∈s  а значит, 
по [6, теорема 3.1] формация F является минимальной t-замкнутой s-локальной не H-формаци-
ей. Теорема доказана.

В случае когда t – тривиальный подгрупповой функтор из теоремы 3.8 получаем
С  л  е  д  с  т  в  и  е  1 [7, теорема A]. Пусть H  – s-локальная формация классического типа 

и H  – ее каноническое s-локальное определение. Тогда F в том и только том случае являет-
ся минимальной s-локальной не H-формацией, когда = form ,l GsF  где G  – такая монолити-
ческая группа с монолитом P = GH, что выполняется одно из следующих условий: 1) G = P – 
простая si-группа, ( );is ∉s H  2) P – не s-примарная группа и ( )= H iP G s  для всех ( );i Ps ∈s   
3) = ,G P K  где = ( )GP C P  – p-группа, ,ip∈s  а K – либо монолитическая группа с моноли-
том ( )= Ф( ),H iQ K K   где ( ),i Qs ∉s  либо минимальная не H(si)-группа одного из следующих 
типов: а) группа кватернионов порядка 8, если 2 ;i∉s  б) экстраспециальная группа порядка q3 
простой нечетной экспоненты ;iq∉s  в) циклическая q-группа, .iq∉s

В классическом случае, когда 1= = {{2},{3},{5}, }s s   из теоремы получаем
С л  е д  с  т  в и  е  2 [5,  теорема  2.2.10]. Пусть H  – формация классического типа и h – ее 

канонический экран. Тогда F в том и только том случае является минимальной t-замкну-
той не  H-формацией, когда = form ,l GtF  где G  – такая монолитическая t -минимальная 
не H-группа с монолитом P = GH, что выполняется одно из следующих условий: 1) G = P – 
группа простого порядка ( );p∉π H  2) P – неабелева группа и G – t -минимальная не h(p)-груп-
па с P = Gh(p) для всех ( );p P∈π  3) = ,G P K  где P = CG(P) – p-группа, а K – либо монолитиче-
ская t -минимальная не h(p)-группа с монолитом ( )= Ф( ),h pQ K K  где p не делит | |,Q  либо 
минимальная не h(p)-группа одного из следующих типов: а) группа кватернионов порядка 8; 
б) экстраспециальная группа порядка q3 простой нечетной экспоненты q; в) примарная цикли-
ческая группа. 
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Если при этом t – тривиальный подгрупповой функтор из теоремы получаем
С л е д с т в и е 3 [3, теорема]. Пусть H – некоторая формация классического типа и h – ее 

максимальный внутренний экран. Формация F в том и только том случае является Hl-крити-
ческой, когда = form ,l GF  где G – такая монолитическая группа с монолитом P = GH, что вы-
полняется одно из следующих условий: 1) P = G – группа простого порядка; 2) P – неабелева 
группа и P = Gh(p) для всех ( );p P∈π  3)  = ,G P H  где = ( )GP C P  – p-группа, а H – такая моно-
литическая группа с монолитом Q = Hh(p) (p не делит | |Q ), что либо Ф(H) = 1 и ( )h qH Q⊆  для 
всех ( )q Q∈π , либо H – минимальная не h(p)-группа одного из следующих типов: а) циклическая 
примарная группа; б) группа кватернионов порядка 8; в) неабелева группа порядка q3 простой 
нечетной экспоненты q.
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